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XI. OSZTALY

1. feladat. Az a > 1 rogzitett valds szdm esetén értelmezziik az
(n)n>1 sorozatot gy, hogy x1 = a és barmely n > 1 esetén

T1+ T2+ F Tyl = T122 0 Tt

Igazold, hogy a sorozat konvergens, és szamitsd ki a hatarértékét!
Gazeta Matematica

2. feladat. Az A,B € M3(R) métrixok teljesitik az AB = 03
egyenléséget.

a) Igazold, hogy az f : C — C, f(z) = det(A? + B? + 2BA) fiiggvény
legfeljebb masodfoku polinomfiiggvény!

b) Igazold, hogy det(A% + B2%) > 0.

3. feladat. Az A, B € M, (C) métrixok teljesitik az A- B> = A — B
egyenlGséget, ahol n € N*.

a) Igazold, hogy I,, + B invertdlhaté!

b) Igazold, hogy AB = BA.

4. feladat. Egy f: R — R fiiggvény F tulajdonsagi, ha barmely
a € R esetén létezik olyan (b,a) intervallum, amelyre barmely x € (b, a)
esetén f(x) < f(a).

a) Adj példat olyan F tulajdonségu fliggvényre, amely nem monoton
R-en!

b) Igazold, hogy ha létezik folytonos F tulajdonsdgu f fiiggvény, akkor
f novekvo!

Munkaidé 4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezhetd.
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